Calculo A: Limite y Continuidad

MarioProfe
24 de junio de 2025

Los nimeros encerrados en cuadritos corresponden al ntimero del Ejercicio
que aparece en la hoja de respuestas suministrada

Definicion y Propiedades de los Limites

Ejercicios 3.6

1. Sea f(z) la funcion definida por el grafico:

Encuentre si existe:

(a) lm f(x)

z—3~

(b) lim f(z)

z—3+t
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(c) lim f () () Mm f(z)
(d) lm f(x) (f) 1im f(z)




Calculo A: Limite y Continuidad MarioProfe 2de 11

2. Sea f(x) la funcion definida por el grafico:

-2 X
(2) lm f(z) (c) lim f(z)
(b) lim f(z) (d) lm f(z)

3. Sea f(x) la funcion definida por el grafico:

Encuentre si existe:
() lm f(z) (¢) lim f(z) () lim f(x)
(b) lim f(z) (@) lim f(z) (t) 1im f(x)
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4. Sea f(x) la funcion definida por el gréfico:

y
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1 2 3 4 x
Encuentre si existe:
(4) Jim f(2) (€ lim_f(x) (¢) lim f(2)
(b) lm f(z) (d) lim f(z)
T—2~ r——00
5. Sea f(x) la funcion definida por el grafico:
y i
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Encuentre si existe:
(a) lim f(z) (c) lim f(z) (e) lim f(z)
(b) lim f() (@) Jm_f(x)
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En los ejercicios del 11 al 15 es dado lim f(z) = L. Determinar un nimero ¢ para un €
T—a
dado tal que |f(z) — L| < € siempre que 0 < |z — a| < 0.

Dar ejemplos de otros dos niimeros positivos para ¢, que también satisfacen la implicacion
dada.

6. lim (2z+4) =8, €=0,01
r—2

7. lim (=3z+7) =10, e=0,5

z——1
24
8. lim L =-4, e=0,1
r—-2 1+ 2
2
-1
0. lm = — =2 ¢=0,75
z—1 1 — 1
Calcular los limites en los ejercicios 18 al 37 usando las propiedades de los Limites:
{ — Tz — B2 t* — 5t + 6
18 glﬂli%(?) Tx — 5x?). 98 lim to
t—2 t—2
19 lim (32% — 7z + 2). A
. 29 lim O
z—1/2 28
20 lim1 (—a® 4 62* + 2).
T——

30 lim V2 + 3.
21 lim (22 +7). o
Y 31 lim (37 +2)*/°

T—

22 lim [(z+4)*  (z+2)71].

r——1" 2 2 _
32 lim &%
23 h’n}) [(z —2)1° (z +4)]. V23X
r—r
— V2
94 Tfm r+4 33 Hmw.
=2 3r —1° =2 3r—4
+ 34 lim [2senx — cosz + cotg x].
25 lfm ﬁ z—7/2
t—2 t 42
35 lim (e* + 4x).
26 lim .
=1 x—1 36 lim (2x + 3)Y4.
z—1/3
— t2 4+ 5t +6
im ————.
t—2 t+2 37 lim senhx.
r—2
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Limites Laterales

Ejercicios 3.8

10.

11.

12.

13.

14.

r—1, r <3
Seaf(x):{?)x—?, r> 3.
Calcule:
(a) m f(z) () lm f(z) (e) m f(z)
(b) lim f(z) (d) lim f(z) () lim f(x)

Esbozar el grafico de f(x).

22 1
Seah(m):{: x4+ 1, :L’?ég
,  x=3.

Calcule HI% h(z). Esboce el grafico de h(x).
T—r

Sea F(x) = |x — 4|. Calcule los limites indicados si existen:

(a) lm F(z) (b) lim F(x) (c) lim F(x)

z—4t z—4- r—4

Esboce el grafico de F(z).

Sea f(x) =2+ |5z — 1|. Calcular si existe:

(a) 1im -~ f(z) (b) lim  f(x) (c) lim_f(z)

z—1/5% x—1/5~ z—1/5

Esboce el grafico de f(z).

|z — 3]
Sea g(z) =< -3 v#3
0 ,  x=3.

(a) Esboce el grafico de g(x).
(b) Hallar, si existen lim g(x),lim g¢(z) y lim g(x)

z—31 T—3~ z—3
x
—, st x#0
. Sea h(zx) = { |7
0, si x=0.

Mostrar que h(z) no tiene limite en el punto 0.
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1
0 <0
o
[09] 16. Sea f(z) =% 0<z<1
r=1

Y

2—x, x>1

Calcule los limites indicados si existen:

(a) lim f(z) (d) lim f(z)
(b) lim f(z) (e) lim f(z)
(¢) lim f(z) (f) lim f(z)

17. Sea f(z) = (x? — 25)/(z — 5).

Calcule los limites indicados si existen:

() lim f(z) () lim f(z)
(b) lim f(z) (d) lim f(x)

(g) lim f(z)

T2~

(h) lim f(z)

z—2
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Calculo de Limites
Ejercicios 3.10
18. Para cada una de las siguientes funciones halle:
o @)= 1(2)
r—2 xr — 2
(a) f(z) = 3a”. () flx)=2/3a" (©) @)= —=. =#-1
(b) f(z)=1/x, x#0. (d) f(z) = 32® + 5x — 1. () f(x) =23
En los ejercicios 4 al 27 calcule los limites.
3
1 A/ _
04 lim =2 16 1 Y2230
r—-1 3% — 1 t—0 t
£+ 48 + 4t Va2 +bt—a
05 lim —F+——. m ~—— =
% (G4 2)(t—3) 17 i e
. 2?4 32— 10 . Vh—1
R v Sl
202 =3t —5 /2(h2 — Q)
07 lim —/——— 19 lim 2(h* — 8) + h.
t—5/2 2t —5 h——4 h+4
2 1— _ 3 o
08 lim L1 —@ra 20 1 V2T Z2
T—a Tr—a h—0 h
322 — 172 + 20 Vitr—1
1 ) my-_ " -
09 tm 42?2 — 257 + 36 21 QIEIE(IJ A
. 2 +6x+5 Nroumps il
10 M 22 1im YEZE 0 s,
@ =0 /22 + b2 — b
2?1 5 5
. , x— a
1 :cli>n—11 LIZ‘2+3LIZ’—|—2 23 9161_1’51 [L'—C:/_’ a%o
2 —4 5
12 1i . Ve -1
oo 7 —2 24 lm =
2?2 —5x +6
13 lim ————. x2 — 29
S 2 1or 4 20 %5l VO 2VIHL
z—1 (gj — 1)2
. (24 h)*—16
14 lim ~—rb— . 3—Vb+ux
h=0 h 26 lim —————.
) ri 1— Bz
15 1i (4+1t)*—16
50 ’ o V1l+r—V1—=2
27 lim .
z—0 €x
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Limites en el Infinito

Ejercicios 3.13
19. Si f(z) = 3z o] calcule:

7x — 5|z|’
(a) lm f(z) (b) lim f(x)
20. Si f(x) = ;, calcule:
(x 4 2)?
(a) lim f(z) (b) lm f(z)
En los Ejercicios 3 al 39 calcule los limites.
03 lim (32% 4422 — 1). bt —at 4w -1
x o 23 ]. .
e oo g2t —z 1
1
05 lim ~TL. o
t—+oo 24+ 1 , xT
25 lim ———.
29t +3 A
07 llm ——.
t—+oo 2t2 + 5t — 3 97 lm ¢ 35" — 455
32° — 2 + 7 oo V2741
09 lim —
T—r—00 2 — 1’2 3 _
20 lim ——f
11 g SESrEl ymree /5 4 dy?
t——+o0 €T '
x
31 1i
13 tim L S EE
t—s+oo t — 4 ’
33 lim ——
15 lim vyv —1 o2t 12 — 4
votoo Ju—1 "~
35 ltm 20
17 1 YEL y—6+ y? — 36
z——oc0 x4+ 1 ’
ST 37 1 o
19 :(:1—1>I—|1:loo (Va2 —1—x). o e o)
1022 — 3z + 4 . 1
{ = - 39 1 _
2V M ey ]
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Limites Fundamentales y Asintotas

Ejercicios 3.16

21. Determinar las asintotas horizontales y verticales del grafico de las siguientes funciones:

(@) flr) = —
(©) () =
e T —\/m
(®) Ja) = e

En los ejercicios 5 al 27, calcule los limites aplicando los limites fundamentales:

05 1im S 9$. 15 lim & 2z —2cos 3£L"
z—0 x x—0 T
06 lfm sen 4x 16 1im 1—2COS£L’—|—COSQ(L’.
=0 3z z—0 22
10 i tgx
07 lim =" 18 lim (1+1/tga)s".
z—0 sen 7x
1 1/cosx
08 lim senax’ b£0. 19 x—lgfrl/Z(l + cos ) .
z—0 sen bx
10\*
09 1fm ‘827 20 lfm <1+—)
z—0 €T T—00 €T
z+1 10°2 — 1
tg’ 4 21 lim ——.
10 lim —=—. =2 T — 2
x——1 (gj + 1)3
|
11l LT 22 M, =
z—0 x
5% — 25
1 _ ,
12 1fm — 27 28 I =5~
x—0 x
x—1
6x — sen 2z , 31 —1
14 lim ——— 24 llm —————.
220 22 + 3sen da z—1 sen[5H(x — 1)]
Célculo A: Limite y Continuidad MarioProfe Actualizacion: 24 de junio de 2025



Calculo A: Limite y Continuidad MarioProfe

10 de 11

—ar __ 6—bm ed

e bx
25 llm ———. 27 lim

T—e

70 x 2—0 sen ar — sen bz

Propiedades de las Funciones Continuas
Ejercicios 3.18

22. Investigue la continuidad en los puntos indicados:

sen x
(a) f<x>={0x’ ”"”Ag en = 0.
’ €r =
(b) f(r) =2 —|z] en x = 0.
2 —8
(c) flz)=q 22 —4’ ©72 en r = 2.
3, T =
1
(d) f(z)= senl/z en r = 2.
() f(a) = {g" senlfr, w0 =0
) T =
1 — a2, r<l1
) fley=q1—1z|, x>1 enz = 1.
1, =1
x2—4
(g) flx)=q z—2" v72 en x = 2.
0, =2
x2, > —1 B
) f<x>:{1_|x|7 ST
(i) s = “LET -
() f(z) 2 en xr = —3.

T 32428 —z—3
23. Calcule p de modo que las funciones siguientes sean continuas:

(a) f(z) = {

> +pr+2, x#3
3, r=3
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x + 2p,

(b) f(x) = {

pP—7, x=0.

r< —1
P2, r>—1

(©) flz) = { v#0

24. Determine, si existen, los puntos donde las siguientes funciones no son continuas:

(a) flw) = (z—3)(z+7)
(b) f(z)=+/(3—x)(6—x)
(c) fz) = 1+ 2lsena:

(d) flz) = ;2 j63§j:110
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